نا 
الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية 

وزارة العربية الوطنية 
الديوان الوطنى للامتحانات والمسابقات 


امتحان بكالوريا التعليم الثانوي دورة: 2020 
اختبار فى مادة: الرياضيات المدة:03 سا و30 د 


على المترشح أن يختار أحد الموضوعين الآتيين: 


الموضوع الأول 
التمرين الأوّل: (04 نقاط) 


إليك جدول تغيّرات دالة f‏ معرّفة وقابلة للاشتقاق على كل من المجالين |2:--[| و ]+2[ . 
(,0) التمثيل البياني ل ۴ في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس ([,0:1). 
أجب ب: صحيح أو خاطئ مع التبرير في كل حالة من الحالات التالية: 
1) المستقيم ذو المعادلة 2=ر مقارب ل [,0) عند »-. شه ب 
2) التقطة (4)3;2 تنتمي إلى المنحنى ES aS .)٥,(‏ 
f (2020(> /)2019( 3‏ . 
4) المستقيم ذو المعادلة 1=ر يقطع [,0) في نقطة واحدة. 


ا الات 
11 00- 


التمرين الثاني: (04 نقاط) 
يتقاضى موظف خلال 2019 راتبا شهريا ثابتا يقدر ب 248 000 70» في شهر جانفي استهلك منه 80% و ابتداء 
من شهر فيفري قرّر تخفيض مبلغ الاستهلاك شهريا بنسبة 5% من المبلغ المستهلك في الشهر الذي قبله. 
1( أ. ما هو المبلغ المستهلك في شهر جانفي ؟ 
ب. حد المبلغ المستهلك في شهر فيفري . 
2) نضع: ,دا المبلغ المستهلك في شهر جانفي و ,ن المبلغ المستهلك في الشهر 7» حيث "۸ عدد طبيعي 
غير معدوم. 
عبّر عن ,,رنا بدلالة ,لا و استنتج أنّ (,») متتالية هندسية أساسها 0.95. 
3) اكتب عبارة الحدّ العام ,نا بدلالة 7. 
4) أ. احسب المبلغ المستهلك خلال سنة 2019. 
ب. أوجد المبلغ المدخر خلال هذه السنة. 


اختبار في مادة: الرياضيات ١‏ الشعبة: تسيير واقتصاد ١بكالوريا‏ 2020 
التمرين الثالث: (04 نقاط) 

المتتالية العددية (,) معرّفة بحدّها الأول ,نا حيث: 1= رن و من أجل كل عدد طبيعي م : “+ + رک ج 
1( أ. برهن بالتراجع أنه من أجل كلّ 000 : > u,‏ 

ب. ادرس اتجاه تغيّر المتتالية (, ستنتج أنها متقارية . 
2) نضع من أجل كلّ عدد طبيعي Vv =U, < :n‏ 

أ ين أن المتتالية () هندسية أسامنها ِ تطلنه هيات نك ها الأول د 

ب. عبر عن ,7 بدلالة 7 ثم احسب 0 
3) نضع من أجل كل عدد طبيعي 7 : ٣۰۰۰+ u‏ رل + إلا+ ولاح ركء 

احسب ,5 بدلالة م . 


التمرين الرابع: (08 نقاط) 

1 الدالة العددية و معرّفة على المجال | +;0| ب: *«سا+1 0-2)و . 
1) احسب كلا من («)و سال و (×)و ص 
2) ادرس اتجاه تغيّر الدّالة و على المجال | +:0| ثم شكّل جدول تغيّراتها. 

3 احسب (1)و ثم استنتج حسب قيم × اشارة («)9 على المجال 7 

1) الدّالة العددية ثم معرّفة على المجال ]0 +:0[ ب: +«ما» + 2+2 - ترط - 0)/ . 

(,0) التمثيل البياني ل f‏ في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس ا 

1) احسب )ر س و ٠ im f )x)‏ ( يُعطى : 0-» سا صا ) 

2 بك أله من أجل كن - عدد حقيقي × موجب تماما : (9)7 -(»68 / . 

3) استنتج اتجاه تغيّر الدّالة f‏ على المجال | +;0| ثم شگل جدول تغيّراتها. 

4 احسب (2)/ ثم انشئ (م0). 

5) الدّالة "1 معرّفة على المجال |م+: 0[ ب: F(x) = 2 3 + 2x -8+ 3x” 1n x‏ 
بيّن أنّ ۴ دالة أصلية للدالة f‏ على المجال |ه+: 0[ . 


انتهى الموضوع الأول 


اختبار في مادة: الرياضيات ١‏ الشعبة: تسيير واقتصاد ١‏ بكالوريا 2020 


الموضوع الثاني 
التمرين الأول: (04 نقاط) 


الدّالة العددية / معرّفة على 1 ب 15-2 -(2)/. 
(,) التمثيل البياني ل f‏ في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس ا 
عيّن الاقتراح الصّحيح الوحيد من بين الاقتراحات الثّلائة التّالية مع التبرير. 

1) الذالة الأصلية ل f‏ على ۸ التي تنعدم من أجل 1= × هي الدّالة ۴ حيث: 


أ( F (x)= x — x‏ ب) F (x)= —x‏ ج( 8+ مخ - )م 
2) القيمة المتوسطة للدّالة / على المجال [0:1] هي: 

( $ ب) چ ج) 8 

e 9 67 9 

3 الذالة f‏ متزايدة تماما على المجال: 

[]-:3[ ]م+:ة] ب) ]0 3-] ج)‎ (i 
المستقيم ذو المعادلة -- - بر يقطع المنحنى ([/0) في نقطتين فاصلتاهما:‎ )4 

أ) 1 و5 ا کا اک و 5-5 


التمرين الثاني: (04 نقاط) 


المتتالية الهندسية ( ,,/) حدّها الأول ا وأساسها ۾ موجبان تماما و: 
Invg - Invş - 2‏ 


+Invş - 2‏ 3 
1) بين أنّ: 2= ۷ و 8ح ينا 
2( دين أن مكو و 1 كوا 
ب. اكتب ,مد بدلالة م . 
ج. هل العدد 1024 حدّ من حدود المتتالية (,/1)؟ 
3) المتتالية (,س«) معرّفة على مجموعة الأعداد الطبيعية N‏ ب: ‏ "27 +20-3 = بللا 
NE E‏ ۷ + برلا = 10 » حيث ) (u,‏ متتالية حسابية يُطلب تعيين أساسها وحدّها الأول ون . 
ب. من أجل كل عدد طبيعي 1 نضع: ۳w,‏ ۰۰۰ ل S, = wo ۳ Ww‏ 
بيّن ائه من أجل كل عدد طبيعي S, = (n +1)(n-3)+2"" -1: n‏ 


التمرين الثالث: (04 نقاط) 
5207 0000 20 
المتتالية العددية (,نا) معرّفة بحدّها الأول وه حيث: 5= ر و من أجل كل عدد طبيعي 17 + ولا = يبرنا 


1) برهن بالتراجع أنه من أجل كلّ عدد طبيعي 7: 3 < ,ا 


اختبار في مادة: الرياضيات ١‏ الشعبة: تسيير واقتصاد ١بكالوريا‏ 2020 
2) ادرس اتجاه تغيّر المتتالية (,نا) واستنتج أنّها متقارية. 
3 المتتالية العددية (,/ا) معرّفة من أجل كلّ عدد طبيعي 2 ب : 3- ,نا > و۷ 
أ . بيّن أنّ المتتالية (,) هندسية يُطلب تعيين أساسها وحدّها الأول. 
ب. اكتب عبارة ,ما بدلالة م . 
ج. استنتج أنه من أجل كل عدد طبيعي 7: 3+ "2 »2 = رلا واحسب نهاية (u)‏ 


4) عيّن أصغر قيمة للعدد الطبيعي 7 التي يكون من أجلها: 5 > un‏ 


التمرين الرابع: (08 نقاط) 
1) الجدول المقابل هو جدول تغيرات الدّالة و المعرّفة 
على المجال |مم+: 0[ ب : مله +2 - 33 - g(x)‏ 

1) بيّن أنّ المعادلة 0 - («)9 تقبل حلا وحيدا © حيث: 1> > 0,9 

2) استنتج إشارة (×)و حسب قيم × من أم+: 0[ . 
21 
2 

X 
)2 ١ تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس [أر,0:1) .(تُؤخذ وحدة الطول‎ )©,( 
( lim 1 سنا و (*)م نا . (يُعطى:‎ f )×( احسب كلا من‎ )1 

0و × م + × X‏ مه + x>‏ 


2 أ . بيّن أنّ المستقيم (۸) ذا المعادلة 2-×3= ر مقارب مائل للمنحنى (م,0). 


3 . بيّن أنه من أجل كل عدد حقيقي × من المجال ]+;0| : 


1) الذالة العددية ۴ معرّفة على المجال ]+;0[ ب: =3x-2-‏ )م 


960 
ر 


f) =‏ 
ب. استنتج اتجاه تغيّر الدّالة / » ثم شگل جدول تغيّراتها. 
4) ارسم كلا من (۸) و (/0). (تؤخذ 2(<0,9)/) 


5) الذڌالة 87 معرّفة على المجال |+:0[| ب: 


1+Inx 
H(x) = ڪڪ‎ 


ع ع ع 1 
أ . بّن أن 8 دالة أصلية للدالة: ك - جم« على المجال |مد: 0[ . 
XxX‏ 
ب. احسب ب 1715© مساحة الحيّز المستوي المحدّد بالمنحنى (,0©) و حامل محور الفواصل والمستقيمين اللذين 
مخادلتا هما 4 32-3 و52 


انتهى الموضوع الثاني 


الإجابة النموذجية لموضوع اختبار مادة: الرياضيات/ الشعب(ة): تسيير واقتصاد/ بكالوريا 2020 


عناصر الإجابة (الموضوع الأوّل) 


التمرين الأؤّل: (04 نقاط) 

im f02 خاطئةء لأنّ‎ )1 

2) خاطئة» لأنّ1 > (3) f‏ 

3) صحيحة. لأنّ م متزايدة تماما على ]هه +;2| . 

4) صحيحةء لأنّ 1-(2)/ تقبل حلا وحيدا في 0:2-|[ ولا تقبل حلا في ]00+:2| 

التمرين الثاني: (04 نقاط) 

1 أ. المبلغ المستهلك في شهر جانفي هو 5600024 
ب. المبلغ المستهلك في شهر فيفري هو 5320014 

2) نجد: 56000 - ,ا و ,لاط = ول 
الاستنتاج: (,ا) متتالية هندسية أساسها 0.95 

=u ×۹ 3‏ رس أي ""(56000)49- ہu‏ 

4) أ. حساب المبلغ المستهلك خلال سنة 2019 


1_192 


20 
19 
20 
ب. المبلغ المذخر خلال هذه السنة 


uy - ولا‎ FU + ربلا....‎ = 56000 = 514796.7018 DA 


12 x 70000 — 514796.7018 =325203.298DA 
التمرين التّالث: (04 نقاط)‎ 
u, > ٠١ أ. ات بالتراجع أثّه من اجل كل عدد :طبيعي‎ )1 


n 


2( 3 نجد: 1 وك ومنه (v.)‏ متتالية هندسية أساسها 3 38 o ٣‏ 
EE‏ 
لدينا E E‏ ۾ == limu,‏ 
3 2 ممدجدر 


العلامة 


مجزأة 


2<0.5 
2<0.5 
2<0.5 
2<0.5 


0.5 
0.5 


0.5 
0.5 


0.25 
0.75 


0.5 


0.5 


3 


مجموعه 


a -_ 


1.5 


1.75 


0.75 


تابع للإجابة النموذجية لموضوع اختبار مادة: الرياضيات/ الشعب(ة): تسيير واقتصاد/ بكالوريا 2020 


عناصر الإجابة (الموضوع الأوّل) 


التمرين الرابع: (08 نقاط) 
(I‏ 1( مه - = lim 9 )x()‏ و 00+ =(×)9 lim‏ 
0وک × 


2( : من أجل كل × من o|‏ +;0| : لجح = )»)9 
الّالة و متزايدة تماما على المجال | +;0| - 5 


| أي 1-2 
جدول لتغيرات ا ب 


3 لدينا: 0-(9)1 و بما أن و متزايدة تماما على ]هه +;0|فإن: 
و سالبة تماما على المجال |0:1| وموجبة تماما على المجال | +ز1| 


lim f )x(= اع و عد‎ E) 2 (1 (I 


0+ جار 


f ' (0= x2-1+1n(x) = g(x) (2‏ 
3 الدالة م متناقصة تماما على المجال |0:1| ومتزايدة تماما على | +;1] 


جدول تغيّرات. 


/)2(- 4+ 21n2 (4 


)م 8 


5) من أجل كل × من المجال ]+;0]: (8)/ = F۴')x(‏ 


0.75 


تابع للإجابة النموذجية لموضوع اختبار مادة: الرياضيات/ الشعب(3ة): تسيير واقتصاد/ بكالوريا 2020 


عناصر الإجابة (الموضوع الثّاني) 


التمرين الأوّل: (04 کک 

1) الافتراح الصحيح: ج( لان (0)/ =(۴)۵ و۴)(=0 
TE ERT TTT‏ 

3) الاقتراح الصحيح: أ)ء لان 0(<0)'/ على المجال ممه :3[ 

4) الاقتراح الصحيح: أ)» لأن 3=( كافي ده أو 2235 
التمرين الثّاني: (04 نقاط) 

1( بيان أنّ: 2 - ۷ و 8= ينا 


3 حهيان ان22 کو و 1ک 
وك ر 
ج. 1024- ,م يكافئ ”2 = "2 وبالتالي 10= ۸" 
3أ . و۷ + =u‏ وw‏ حيث: 20-3 - u‏ و ( برنا) حسابية أساسها 2 و 3-= ,نا 
جبييان Sê (RED (RB) Ti‏ 
التمرين الثّالث: (04 نقاط) 
1) البرهان بالتراجع أته من أجل كلّ عدد طبيعي 7: 3< ولا 
2) (,:) متناقصة تماما 
( ,نا) متناقصة تماما ومحدودة من الأسفل فهي متقارية 
3)أ ۰ 5v‏ = را ومنه (,/ا) هندسية أساسها 2 و 2 - ,لا 


n1 7‏ 
ب. 020 
ج. استنتاج أنّ: 3+ 2 2 u,‏ و 3= limu,‏ 
In} 7‏ 
4( < > رن تكافئ 0 ومنه أصغر قيمة ذ٣‏ هي 5 
2 


العلامة 


ع 


مجزاة 


2x<0.5 
2<0.5 
2x<0.5 
2x<0.5 


2x 0.5 


0.75 
0.25 


0.5 
0.5 
0.5 
0.5 


0.25 
0.75 


0.75 
0.25 


0.75 
0.25 


0.25 


2x<0.25 


0.25 


02 


1.75 


تابع للإجابة النموذجية لموضوع اختبار مادة: الرياضيات/ الشعب(ة): تسيير واقتصاد/ بكالوريا 2020 


عناصر الإجابة (الموضوع الثاني) 


الثمرين الرابع: (08 نقاط) 
1) 1) ومستمرة ومتزايدة تماما على ]|+: 0[ وتأخذ قيمها في ]م+: --[ 
ومنه المعادلة 0 -(«)0 تقبل حلا وحيدا » في |-+: 0[ وبما أنّ: 
0 > (1) و x‏ (0.9) و فإن:1 > ب > 0.9 
2) على المجال |+:م| : 0 < («)و وعلى |ه:0[: 0> )و و0-(ه)و 
0001) مد - (8) می و 0+=()] im‏ 
2 أ . lim (f (*)-(3x-2))=0‏ ومنه 3-2 -بر:(4) مقارب مائل ل(,©). 
ب. وضعية (م 0) بالنسبة (۸): 
| 0 2 62 7 
(/©) فوق (۸) على ]0:1[ 
( 0©) تحت (۸) على ]+[ . 
(,©) يقطع (۸) في النقطة (4)1:1 . 
3) أ . بيان أن: 270 = ٣۵‏ 
ب. f‏ متزايدة تماما على ]+:»م] ومتناقصة تماما على [10:2 
جدول التغيرات 
4) انشاء (۸) و (م©). 


5( أن أجل كل × من إمم+: 0[ H'(x)=- a,‏ 
x‏ 


f (x) dx = 2)3+ 212(۳ ب. حساب المساحة:‎ 


نن ممع ام 


العلامة 


ع 


مجزاة 


0.75 


0.25 


0.5 
2x<0.5 


0.25 


0.25 


0.5 


0.5 


1.5 


